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Aufgabe 1 (4 Punkte). Gegeben sei eine f.s. endliche Zufallsvariable X, d.h. X € £°(Q, F, P).
Definiere die Abbildungen

V@R,\(X) = inf{m € R|P(m+ X < 0) < A}

und

ES\(X / VaRr,(

Zeigen Sie die Identitét

ES\(X) = V@R, (X )+—AE[(X V@R\(X))+]

Zeigen Sie, dass beide Abbildungen monetére Risikomafie definieren. Zeigen Sie das fiir beliebiges
A € (0,1), VQR) nicht konvex ist (Gegenbeispiel). Bestimmen Sie fiir beliebiges A € [0, 1] die
Werte VQR)(X) und ES)(X) fiir die Félle:

(a) X ~N(u,0?)

(b) X ~ Exp(A)
(c) log(X) ~ N (,0?)
(d) X ~Up,y

Aufgabe 2 (4 Punkte). Zeigen Sie die folgende Aussage aus der Vorlesung: Sei p konvex und
normalisiert. Dann gilt

p(AX) < Ap(X)

fir0<A<1und
p(AX) = Ap(X)

fiir A > 1.

Aufgabe 3 (4 Punkte). Zeigen Sie, dass aus jeweils zwei der folgenden 3 FEigenschaften fiir
Risikomafe die jeweils andere folgt:

(1) Konvexitét
(2) Positive Homogenitt
(3) Subadditivitét



