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Übung 10

Abgabe: 11.07.2017 zu Beginn der Übung.

De�nition: Gegeben sei ein �ltrierter Wahrscheinlichkeitsraum. Zwei adaptierte Prozesse U
und Y heiÿen stark orthogonal, wenn

Cov (Ut+1 − Ut, Yt+1 − Yt|Ft) = 0, fast sicher.

Aufgabe 1 (6 Punkte). Zeigen Sie für zwei quadratintegrierbare Martingale M und N die
Äquivalenz von

(a) M und N sind stark orthogonal.

(b) Das Produkt M ·N ist ein Martingal.

Aufgabe 2 (6 Punkte). Sei K > 0. Für y ∈ R, zeigen Sie die Identität

1

2π

∫
R
e(ω+iλ)y

K−(ω−1+iλ

(ω + iλ)(ω − 1 + iλ)
dλ =


(K − ey)+ if ω < 0

(ey −K)+ − ey if 0 < ω < 1

(ey −K)+ if ω > 1.

Hierbei ist i die imaginäre Einheit.


