I
UNI
FRE:BURG

Topics in Stochastic Analysis WS 15/16

Vorlesung: Prof. Dr. Thorsten Schmidt
http://www.stochastik.uni-freiburg.de/

Ubung 1

Abgabetermin Hausaufgaben: 11.11.2015 in der Vorlesung

Aufgabe 1. Sei F eine nicht rechtsstetige Filtration. Definieren Sie die kleinste rechtsstetige
Filtration, die F enthélt

Aufgabe 2. Seien F C G zwei Filtrationen welche die usual conditions erfiillen und M ein
G-Martingal. Es gibt einen cadlag process M, fiir den gilt, dass

M, = E[M|.7], t>0.
Zeigen Sie, dass M ein F-Martingal ist.
Aufgabe 3. Seien F C G zwei Filtrationen und 7' eine F-Stoppzeit (bzw. eine vorhersehbare
Zeit). Zeigen Sie, dass T auch eine G-Stoppzeit (vorhersehbare Zeit) ist. Geben Sie ein Beispiel

an, wo T" eine G-Stoppzeit aber keine F-Stoppzeit ist (eine G-vorhersehbare Zeit, eine F-Stoppzeit
aber keine F-vorhersehbare Zeit).

Aufgabe 4. Sei B eine Brownsche Bewegung. Zeigen Sie, dass M; = exp(AB; — A%t/2) gegen 0
konvergiert fiir ¢ — oo.



