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Aufgabe 1
Sei E ein Semiring. Zeigen Sie:

a) Für A,B1, . . . , Bn ∈ E gibt es paarweise disjunkte Mengen C1, . . . , Cm ∈ E ,
so dass A \

⋃n
i=1Bi =

∑m
j=1Cj gilt.

b) R(E) = {
∑n

j=1 Ij | (Ij) ⊂ E paarweise disjunkt}.

Aufgabe 2
Sei (Ω,A, µ) ein Maßraum und (An)n∈N ⊂ A eine Folge von Mengen. Zeigen Sie:

1. ist (An)n∈N monoton, d.h. An ⊂ An+1 (bzw. An+1 ⊂ An) für alle n ∈ N, so
gilt lim supn→∞An = lim infn→∞An,

2. gibt es ein m ∈ N mit µ(
⋃

n≥mAn) <∞, so gilt

µ(lim inf
n→∞

An) ≤ lim inf
n→∞

µ(An) ≤ lim sup
n→∞

µ(An) ≤ µ(lim sup
n→∞

An).

Aufgabe 3
Sei F ⊂ P(R) der Ring der eindimensionalen Figuren. Für eine Menge A ∈ F
definieren wir µ(A) :=

∣∣A ∩ {− 1
n
| n ∈ N}

∣∣, wobei | · | die Mächtigkeit einer Men-
ge bezeichnet. Zeigen Sie, dass µ ein Prämaß auf F ist, indem Sie Stetigkeit von
unten zeigen.

Aufgabe 4
Sei E ein Semiring und µ : E → R̄+ ein Inhalt. Zeigen Sie, dass es genau eine
Fortsetzung ν : R → R̄+ von µ zu einem Inhalt auf R(E) gibt.

Die Übungsaufgaben sowie weitere Informationen zur Vorlesung finden Sie auf der Internetseite:
http://www.stochastik.uni-freiburg.de/lehre/2015WiSe/inhalte/2015WiSeWTheorie


